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W dniach 28 czerwca - 5 lipca 2003 roku w osrodku ZHP na Polanie
Glodéwka koto Bukowiny Tatrzanskiej odbyly sie warsztaty logiczne zorga-
nizowane przez Instytut Filozofii Uniwersytetu Warszawskiego oraz Studenc-
kie Koto Logiczne "Kwadratowe Koto” przy wsparciu: Instytutu Informa-
tyki Uniwersytetu Warszawskiego, Instytutu Matematyki Polskiej Akademii
Nauk, Katedry Podstaw Matematyku Uniwersytetu Kardynata Stefana Wy-
szynskiego oraz Rady Konsultacyjnej Do Spraw Studenckiego Ruchu Nauko-
wego Uniwersytetu Warszawskiego.

Tegoroczne warsztaty byly juz czwartym 7 kolei spotkaniem tego typu,
poprzednie warsztaty odbyly sie w Stupsku (2000), Lutowiskach (2001), Zate-
czu Wielkim (2002). Warsztaty odbywaja sie rokrocznie na przetomie czerwca
i lipca, trwaja tydzien i sa polaczeniem szkoty letniej oraz konferencji robo-
czej poswieconej zagadnieniom lezacym w obrebie zainteresowan warszaw-
skiego srodowiska logicznego skupionego wokdt prof. Marcina Mostowskiego.
Sa to nastepujace zagadnienia: modele dla arytmetyki oraz tak zwane stabe
arytmetyki, badanie hierarchii poje¢ w modelach skonczonych oraz rozma-
ite metody badania zlozonosci. Wéréd kryteriéw doboru tematyki wystapien
wazna role odgrywaja zawsze motywacje ogdlnopoznawcze i filozoficzne.

W tym roku w warsztatach wzieli udzial studenci Uniwersytetu Jagiel-
loriskiego oraz Uniwersytetu Warszawskiego (Instytutu Filozofii, Kolegium
Miedzywydziatlowych Indywidualnych Studiéw Humanistycznych, Wydzia-
tu Matematyki, Informatyki i Mechaniki). Zaproszeni naukowcy skladali sie
z wyktadowcdéw Instytutu Filozofii, Instytutu Matematyki Polskiej Akade-
mii Nauk, Katedry Podstaw Matematyki Uniwersytetu Kardynata Stefana
Wyszynskiego oraz Wydzialu Matematyki i Informatyki Uniwersytetu War-
szawskiego.

Wyklady na temat arytmetyki wyglosili: prof. Zofia Adamowicz (IM-
PAN), prof. Henryk Kotlarski (UKSW) oraz Anna Wasilewska prezentujac
prace wspolng z Marcinem Mostowskim. Zofia Adamowicz zaprezentowa-
ta wyktad poswiecony niesprzecznosci Herbranda, przedstawila mianowicie
dowdd twierdzenia, iz arytmetyka ze schematem indukcji ograniczonym do
formut klasy ¥,,,1 dowodzi niesprzecznosci w sensie Herbranda arytmetyki,
w ktorej schemat indukcji jest ograniczony do klasy ¥,. Henryk Kotlarski
przedstawil natomiast dowdd twierdzenia Parisa-Harringtona. W 1977 roku



Paris i Harrington podali przyktad zdania niezaleznego od arytmetyki, ktore
w przeciwienstwie do zdania Gaédla posiada ”konkretng” tre$é matematyczna
(kombinatoryczna). Takim niezaleznym zdaniem okazato sie byé sformutowa-
nie skoniczonego twierdzenia Ramseya. Podany dowdd opierat sie na nowym
rozumowaniu wykorzystujacym szybkosé wzrostu pewnych funkcji. Na prosbe
uczestnikow warsztatéw H. Kotlarski przedstawit rowniez dowdéd IT twierdze-
nia Gadla przy wykorzystaniu funkcji szybko rosnacych. W ostatnim wykla-
dzie, poswieconym arytmetyce, A. Wasilewska przedstawita dowdd, ze teoria
pierwszego rzedu modelu (w, +,%) okreslona na skoniczonych poczatkowych
segmentach liczb naturalnych jest interpretowalna w skoniczonych modelach
teorii z sama relacja podzielnosci.

Wygloszono nastepujace wyklady dotyczace teorii modeli: Leszek Ko-
todziejezyk (IFUW) przypomnial klasyczne twierdzenie Lindstréma (1966),
ktore glosi, ze jezeli logika L jest regularna i co najmniej tak silna jak logi-
ka pierwszego rzedu, to L. ma wlasnos§é zwartosci oraz Skolema-Lowenheima
wtedy i tylko wtedy, gdy L jest dokladnie tak silna scmantycznic jak logi-
ka pierwszego rzedu. Twierdzenie to wydaje sie nie do konca ”filozoficznie
przyswojone”. Dwa wyktady poswiecone byly teorii modeli skoniczonych. W
pierwszym Dominika Majsak (IFUW) zaprezentowata wynik wspélnej pracy
z M. Mostowskim. Pokazata ona, ze nastepujace warunki sg réwnowaznc:

1. Scw?™ - {(0,...,0)} jest pSHiniowy

2. istnieje formuta drugiego rzedu postaci 3If Jxy. ..z, Vyy. . .y, 0, taka, ze
S= GS(¢)= {vmew’™ : M ¢}

3. istnieje ¢ formula monadycznej logiki drugiego rzedu (MSO) z jedna
unarng zmienna funkcyjna, taka, ze S= GS(¢)

4. istnicjc ¢ formuta MSO rozszerzoncj o kwantyfikatory Krynickiego, ta-
ka, ze S= GS(¢)

W drugim prof. Jerzy Tyszkiewicz (MIMUW) mdéwil na temat na temat praw
70 - 17 dla logiki pierwszego rzedu w réznych stownikach. W szczegdlnosci
udowodnit on twierdzenie, gloszace, iz dla kazdego zdania ¢ logiki pierwszego
rzedu ciag p, = W jest zbiezny do 0 lub 1. Po raz pierwszy
wynik ten zostat uzyskanynniezalezme przez R. Fagina oraz matematykdéw
rosyjskich: Y. V. Glebskijego, D. 1. Kogana, M. 1. Liogonkija oraz V. A.

Talanova.



W kolejnym cyklu wyktadéw dr Piotr Chrzastowski (MIMUW) opowie-
dzial o metodach dowodzenia wtasnosci programéw. Podal on system dowo-
dzenia znany pod nazwg logiki Hoore’a. Natomiast prof. Damian Niwinski
(MIMUW) przedstawit krétkic wprowadzenie do rachunku punktéw statych
przy uzyciu metod teoriogrowych. Kolejne wystapienie J. Tyszkiewicza po-
swiecone byto tak zwanej ztozonosci Kolmogorowa. Przy wykorzystaniu tego
pojecia udowodnit on twierdzenie Godla o niezupelnosci, podat formalizacje
pojecia obiektu losowego oraz skonstruowal tzw. liczbe €2.

Tegoroczne warsztaty nalezy zaliczyé do udanych. Referaty nie doéé, ze
byly ciekawe ze wzgledéw matematycznych, to ponadto wiekszosé¢ z udowod-
nionych twierdzen i zaprezentowanych metod wydaje sie mie¢ interesujaca
treé¢ filozoficzna: niesprzeczno$é¢ arytmetyki, konstrukcje zdan niezaleznych,
charakterystyka logiki elementarnej, formalizacja pojecia obiektu losowego,
problemy zwiazane z badaniem wtasnosci algorytméw i wiele innych. Nie
mozna rowniez przeceni¢ roli rozmoéw ”kuluarowych” oraz nawigzanych pod-
czas warsztatéow kontaktow naukowych. Miejmy nadzieje, ze w przyszlym
roku uda nam sie zorganizowaé réwnie ciekawe warsztaty z udzialem wiek-
szej liczby gosci spoza Warszawy.
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